
LXV НАЦИОНАЛНА ОЛИМПИАДА ПО МАТЕМАТИКА - ОБЩИНСКИ КРЪГ
12.12.2015 г. -  КРИТЕРИИ ЗА ОЦЕНЯВАНЕ - ХІ клас

Задача 1. Ако xxf 6)( � , то 16)0( 0 ��f , 26)2( �f , 46)4( �f , 66)6( �f , 86)8( �f
Заместваме в уравнението � �8642 66661351)(6 ������xf                      2 точки
Числата 2 4 6 81, 6 , 6 , 6 , 6 образуват геометрична прогресия с първи член  
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Задача 2  

а)  За ъглите , ,
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Нека означим 5�� aBC , 7�� bAC и 0�� cAB . От косинусова теорема за  ��ABC
�������� 60cos..5.257cos2 222222 ccaccab � намираме страната АB като положителният 

корен на квадратното уравнение  024.52 ��� cc 38 21 ��� cc , 8�AB см.     1,5 точки
  
Лицето на триъгълника пресмятаме по формулата 
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б) Средите на страните на 111 CBA� са средни отсечки за ABC� . Средите на страните на 222 CBA� са 
средни отсечки за 111 CBA� . Средите на страните на 333 CBA� са средни отсечки за 222 CBA� и т.н.

�~~~~ 333222111 CBACBACBAABC ���� по трети признак с коефициент 2�k .         1 точка

Лицата им се отнасят 42

3

2

2

1

1
����� k

S
S

S
S

S
S �

310�� SSABC см2.
4

310
4
1

1111
��� SSS CBA см2.   

16
310

4
1

12222
��� SSS CBA см2.

64
310

4
1

23333
��� SSS CBA см2

….   1 точка
Получава се редицата от лица  �� ,,,,,, 321 nSSSSS , която е 

геометрична прогресия с частно 
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�q и е безкрайно малка. 0,5 точки.                                                   
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Задача 3  

а) Нека означим cCLALAB ��� и aBL � ,
тогава бедрата на триъгълника са caBCAC ��� .
AL ъглополовяща и нека да означим 
���� CALBAL . 
За  ъглите на равнобедрения ABC� � 
2���� ABCBAC .
За  ъглите на равнобедрения ABL� � 
2���� ALBABL .
За  ъглите на равнобедрения ALC� � 
���� ACLLAC .
От ABC� или ABL� се намира  ��1805
 � �� 36
 .

Ъглите на равнобедрения ABC� са ����� 72BA и ��� 36C
1,5 точки
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(търсеното отношение е известно като „златното сечение” ...618,1� ).

б) Нека AD e височината в равнобедрения ABL� � AD e медиана. 
От правоъгълния ABL� намираме 
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Забележка: Всяко друго вярно решение на задачите, различно от предложените, се оценява с 
максимален брой точки.

За областен кръг се класират учениците, получили не по-малко от 16 точки.
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