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8. ���


8.1 ������ � ����������� 22 1 1x x a− − = − .
�) ��  � ��!� ����������� "�� 2a =
#) ��  � ��$��%�  ��&�� ���� �� "���$��'�� �, (� )���� ����������� �$� ��� )�����, 
)����  � *�+� ,� +�.

�������: �) ��� 2a = �����	��	
� 	 22 1 1 2x x− − = − . ��� 1
2x ≥ ����	 2 2 0x x− =

�

��	
� 1 0x = � 2 2x = . �� 1
1
2x < , 
�
� �	 ���� 2 2x = 	 
��	� (1 �.). ��� 1

2x < ����	

2 2 2 0x x+ − = �

��	
� 1 1 5x = − + � 2 1 5x = − − . �� 1
1
2x > , 
�
� �	 ����

2 1 5x = − − 	 
��	� (1 �.). �
����
	��� 
��	��
	 �� �����	��	
� �� 1 2x = � 2 1 5x = − − .
( 1�.)

�) �. ���
1
2

x ≥ ����	 2 2 2 0x x a− + − = �

��	
� 1 1 1x a= + − � 2 1 1x a= − − , 
��
�

�� �	�� ��� 1 0a m− = ≥ , 
��	
� m 	 ���� ����� 
.	. 21a m− = . ������ 1 1x m= + �

2 1x m= − (1 �.) ��	����� 1
1
2x ≥ , �� ���
� ���� 0m ≥ , � 2

1
2x ≥ , 
���
� 11 2m− ≥ ���

1
2m ≤ , 
.	. 0m = . (1 �.) ��� 
�
� ��� 0m = , 
.	. 1a = �����	��	
� ��� 	����
�	� 
��	� 1, 


� � 
��� ������ �����	��	
� ���	 �� ��� ���� 	��� ��� 
��	�. (1 �.)

��. ��� 1
2x < ����	 2 2 0x x a+ − = �

��	
� 1 1 1x a= − − + � 2 1 1x a= − + + , 
��
� ��

�	�� ��� 1 0a n+ = ≥ , 
��	
� n 	 ���� �����, 
.	. 21a n+ = . ������ 1 1x n= − − �

2 1x n= − + , (1 �.) ��	����� 1
1
2x < , �� ���
� ���� 0n ≥ , � 2

1
2x < , 
���
� 11 2n− + < ���

3
2n < , 
.	. 0 ��� 1n = . (1 �.) ��� 0n = , 
.	. 1a = − �����	��	
� ��� 	����
�	� 
��	� –1 �

��� 1n > ���	 �� ��� ���� 	��� ��� 
��	�. ��� 1n = , 
.	. 0a = �����	��	
� ��� ��� �	��

��	�� – 1 2x = − � 2 0x = (1 �.)

��
��� �� ����	��� ��� �� �	�� ����� 1m ≥ � 2n ≥ , 
�
��� �	 2 21 1m n+ = − . �

2 ( )( )n m n m= − + ����	 1, 2n m n m− = + = , 
�	
� 	 �	�������� ��� 1m ≥ � 2n ≥ .
�
����
	��� �����	��	
� ��� ��� �	�� 
��	�� ���� ��� 0a = . (1 �.)

8.2. 	� +��� x � y  � ��)���, ,� ( ) ( )4 3 4 3 3x x y y xy− + − = . ��  � ��)�-�, ,�

160 .9x y≤ + ≤

�������: ��	��
����	 ���	��
��
� ��� ���� ( ) ( )2 24 3x y x xy y+ = + + . (1 �.)

�
 ( )2
2 2 21 3 02 4x xy y x y y+ + = + + ≥ ��	���, �	 0x y+ ≥ . (2�.)
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..		.. 1a ma 11

���� 00m ≥≥ ,, � x

00= ,, 

..		.. 11aa == �

�� ��� ������ 	���	���
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��	
�	
� n 		 ���

	�������� a11 11
2xx << , ��

��� 11. (1 (1 ��.) ���

���� 	



�
 ����� �
���� ( ) ( )( )24 3x y x y xy+ = + − . (1�.) ��
� ���������	 �	���	��
��
�

2

2
x yxy +� �≤ � �

� �
 	 ������� ����	����
	���

( ) ( ) ( )
2

224 3 3 3 3 2
x yx y x y xy x y +� �+ = + − ≥ + − � �

� �
, �

��	
� ( ) ( )29 16x y x y+ ≤ + . (2 �.)

!
� 0x y+ > �	����� ��	���, �	 16
9x y+ ≤ . (3 �.)

!
� 0x y+ = , 
����	��	
� 	 ��	�����. (1 �.)
�	
����
���
 �������: �	
� x y a+ = . ������ y a x= − � 
�
� ���	�
�� x � ���	��
�
���	��
�� � �����	��� �����, ��	� �����
����	 ���������	 2 23 3 3 4 0x ax a a− + − = . "� 
���

�����
�� �����	��	 �
����� x ���	�, �	 �	����
� ���
�������
� 	 �	�
����
	���, �� �
�
��� �	��	� 
��	�. �� ���
�������
�
� �� 	 ����� �� 248 27a a− , �

��	
� ��	���
��
���
�.

8.3. . ���'�'+��)� ABC 2ACB ABC=� � . ��,)��� M +�-� �'�/�  ������� AC , 
��)��� ,� CM BC= . ��  � ��$��%� '�+��� �� ���'�'+��)� ABC �)� BM AC= .

�������: ���
������	 1ABC ABC=� � 
�
�, �	 C � 1C �� �� � ��������
����������� �
����� �����
� AB . �	
� 
��
� �1 ���#� ����
�
��1 	 
�
���, �	 ��1 = ��. ������ 1MBC CC BΔ ≅ Δ , 
�
�
������	��	�� � 	��� � �� � �	��� � 1MCB CBC=� � , �

��	
�

1BM CC= (5 �.). ��� 
�
� �� 	 ���������� � �� 1CBC� , 
�

1AB CC⊥ . �	
� 1AB CC Q∩ = . $����	����	 
��������
�
ACQ . ��� 	 ���������	�, � ���	� 
��� 2AC AQ= (3 �.). %	��
�	�	 30oCAB =� (1 �.) � 50oABC =� � 100oACB =� (1 �.).

8.4. . )�������� ��#+�*� 2007 x 2007  � (�"� ��� *�+� ������*���+�� ,� +� ��)�, ,�
�)� ,� +��� � ���� )+��)� � 0, ��  #��'� �� ,� +��� � ���� �  �'+#�, )����  � "�� �,��
� ��(� )+��)� � �� "�-$�+') �� 2007. ��  � ��)�-�, ,�  #��'� �� � �,)� ,� +� �
��#+�*��� � �� "�-$�+') �� 2 014025. 

�������: $����	����	 ������	
	 �� �����
� �� �	���	 � �
�����	. (1 �.) �	
� ���-
���
�� 
�
�� ���� 	 ���	� �� k. (2 �.) �	
� 
��� ���� 	 � 	��� �
 �	���	
	. ������ � 
��� �	�
��� ���-����� 2007 – k ����. (1 �.) �
 ������	
� ����	, �	 ����� �
 �����
� ��� ��	
�
�
���, ������� 	��� �
 
	�� ���� 	 �	 ��-����
 �
 2007 – k (1 �.). &�� ��	
� �
 ��
�����
	
k �
���� �����
 	 �	 ��-����
 �
 k. (1 �.) ������ �� ����� S �� �����
� � 
������
� ����	: 

( )2 2 22 2 2 2 2007 2007 2007(2007 ) 2 2.2007 2007 2 2014024,52 2 2S k k k k k≥ + − = − + = − + ≥ =

�
!
� ���-���
�� ���� 	 � 	��� �
 �
�����	
	, �����	����	 �	���	
	, ������� � ����
	 �
���������	 �� �� �	���
�
 �� ����� (3 �.).
��� 
�
� S 	 ���� �����, 
� 2014025S ≥ . (1 �.)

�

��

�

�

��		
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+�-
)� ABCABC

, �		 CC � 1C1

���#�� ����
�����
1CC BCC B1Δ , 
�
�


1CBCC1�� , �

���

����� �� ���� CB��

$����	����	$����	����	 


� 
��� AC AAC 2
5050ooBCBC == �� ACB�A

�*� 2007 x 2007 007 x 20  
)+��)��)� �� 0,  0, ���  #
"��--$�+')$�+' ���  20

+')+' ���� 2 0


